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Xülasə. Məqalədə Pifaqor teoreminin isbatları araĢdırılmıĢ və teoremin cəbri istifadə yolları təyin edil-

miĢdir. 

Pifaqor teoremi məktəblilərin və tələbələrin riyazi təhsilini artırmaq üçün yaxĢı bir nümunədir, çünki bura-

da sübutların sayı məhdud deyildir. Bu teoremi müxtəlif yollarla sübut etmək çox yaxĢı bir cəbri-həndəsi məĢqdir. 

―Ən sadə‖, orijinal həllər tapmaq çox vaxt uzun və zəhmətli iĢlərin nəticəsidir. Belə ki, bir problemi 

müxtəlif yollarla həll etmək bacarığı riyazi hazırlığın əlamətlərindən biridir. 

Məqalədə həmçinin bəzi cəbri problemlərin Pifaqor teoremi ilə necə həll edildiyi göstərilmiĢdir. 

Açar sözlər: teorem, Pifaqor teoremi, isbat, düzbucaqlı üçbucaq, cəbri məsələlər, funksiya, sistem 

tənliyin həlli, triqonometriya, bərabərsizlik 
 

Резюме. В статье исследуются доказательства теоремы Пифагора и определяются способы ис-

пользования алгебраической теоремы. 

Теорема Пифагора – хороший пример улучшения математического образования школьников и 

студентов, потому что количество доказательств здесь не ограничено. Доказательство этой теоремы 

различными способами – очень хорошее алгебраическое упражнение. 

Поиск «простейших», оригинальных решений зачастую является результатом долгой и кропот-

ливой работы. Умение решать такую задачу разными способами – одна из отличительных черт мате-

матической подготовки. 

В статье также показано, как некоторые алгебраические задачи решаются с помощью теоремы 

Пифагора. 

Ключевые слова: теорема, теорема Пифагора, доказательство, прямоугольный треугольник, 

алгебраические задачи, функция, решение системы уравнений, тригонометрия, неравенство 
 

Summary. The article examines proofs of the Pythagorean theorem and identifies ways to use the 

algebraic theorem. 

The Pythagorean theorem is a good example of improving the mathematical education of school-

children and students, because the number of proofs is not limited here. Proof of this theorem in various 

ways is a very good algebraic exercise. 

Finding the "simplest", original solutions is often the result of long and hard work. The ability to solve 

such a problem in different ways is one of the hallmarks of mathematical training. 

The article also shows how some algebraic problems are solved by the Pythagorean theorem. 

Key words: theorem, Pythagorean theorem, proof, right triangle, algebraic problems, function, 

solution of system equations, trigonometry, inequality 
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Qədim riyaziyyatın ən görkəmli uğurların-

dan biri də Pifaqor teoremidir. Evklid həndəsə-

sinin əksəriyyətinə və bütün triqonometriyaya, 

Nyuton fizikasına və relyativistik dinamika 

məhz bu teoremə əsaslanır [1]. 

Məsələn, Pifaqor teoreminin üç Nyuton 

qanununa, universal cazibə qüvvəsinə, Kulon 

qanununa və nisbi dinamika düsturuna əsaslan-

dığı sübut edilmiĢdir [3]. Bu teoremin isbatı bir 

neçə min ildən çoxdur ki, peĢəkarların və həvəs-

karların diqqətini cəlb etmiĢdir. 

Pifaqor teoreminin tərifi: düzbucaqlı üç-

bucaqda, hipotenuzun uzunluğunun kvadratı, 

katetlərin uzunluqlarının kvadratlarının cəminə 

bərabərdir. 

Burada, hipotenuz düz bucağın qarĢısında 

duran tərəfidir. 

Katetlər isə düz bucağı yaradan iki tərəf-

lərdir. 

Pifaqor teoreminin düsturu aĢağıdakı kimi 

göstərilə bilər: 

a
2
 + b

2
 = c

2
, 

Burada müvafiq olaraq a, b – katetlər, с – 

hipotenuzdur [2]. 

Teoremin və verilmiĢ bərabərləyin ən sadə 

isbat yolu aĢağıdakıdır: 

Verilib: ∆ABC, burada ∠C = 90º. 

 

 
 

 C təpəsindən AB hipotenuzuna hündür-

lük çəkərək, digər təpəsini H ilə iĢarələyək. 

 ∆ACH düzbucaqlı fiqur ilə ∆ABC düz-

bucaqlı fiqur iki bucaq ilə uyğundurlar: 

∠ACB =∠CHA = 90º, burada ∠A —ümu-

midir. 

 Həmçinin ∆CBH düzbucaqlı fiqur ilə 

∆ABC düzbucaqlı fiqur uyğundurlar: 

∠ACB =∠CHB = 90º, ∠B —ümumidir. 

 Beləliklə, nəzərə alsaq ki, BC = a, AC = b, 

AB = c. 

 Yeni adlandırma ilə: a : c = HB : a, b : c 

= AH : b. 

 Deməli, a
2 

= c * HB, b
2
 = c * AH. 

 Alınan bərabərlikləri toplamıĢ olsaq, onda: 

a
2 

+ b
2 

= c * HB + c * AH 

a
2 

+ b
2 

= c * (HB + AH) 

a
2 

+ b
2 

= c * AB 

a
2 

+ b
2 

= c * c 

a
2
 + b

2
 = c

2
 

Beləliklə, teorem isbat olundu. 

Bu məqalədə yalnız Pifaqor teoreminin is-

batı deyil, onun müxtəlif cəbr məsələlərinin həll 

edilməsində əhəmiyyətindən də danıĢacağıq. Ək-

sər zaman Pifaqor teoreminin yalnız mövcud hə-

ndəsi problemlərin həllində istifadəsinin müm-

künlüyü düĢünülsə də bu belə deyildir. 

Pifaqor teoreminin cəbri məsələlərin həlli 

üzrə bütün vəzifələrini 4 hissəyə bölmək müm-

kündür: 

1) Funksiyanın ən böyük və ən kiçik dəyə-

rini tapmaq; 

2) Sistem tənliyini həll etmək; 

3) Triqonometrik məsələləri həll etmək; 

4) Tənlik və bərabərsizliyi həll etmək. 

1. Pifaqor teoreminə əsaslanaraq funksiya-

nın ən böyük və ən kiçik dəyərinin tapılması. 

TapĢırıq 1. Ən kiçik funksiya dəyərini tapın: 

ƒ(x, y, z)= + + , x, y, z 

müsbət ədədlər olmasını və x+y+z=8 bərabərli-

yinin doğruluğunu nəzərə alın. 

 
Şəkil 1. Verilmiş tapşırığın şərti üzrə 

 

Həlli. Verilənləri Ģəkil üzrə çəkək (Ģəkil 1). 

Bu funksiya (cəmi) Ģəkildəki qırıq xəttin uzunlu-

ğu (burada AB, BC, CD müvafiq olaraq üç düz-

bucaqlı üçbucağın hipotenuzudur). Eynilə, qırıq 

xəttin uzunluğu ən azı 10-dur və məsələnin Ģər-

tindən bilinir ki, x + y + z = 8. Funksiyanın Mini-

mum dəyəri yalnız AD qırıq xətti ilə üst -üstə dü-

Ģür, buna görə də, ƒmin (x,y,z)=10[6]. 

2. Sistem tənliyin həlli 

TapĢırıq 2. Sistem tənliyini həll edin: 
 

 
Şəkil 2. Problemin ifadəsinə görə düzbucaqlı 

üçbucaq 
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1) x, y, z müsbət ədədlər kimi nəzərə alaq. 

ABC düzbucaqlı üçbucağı çəkək, burada katet-

lər x və y, hipotenuz isə z-dir (Ģəkil 2). 

Verilən sistem tənliyinə əsasən bu üçbuca-

ğın perimetri p = 60, hipotenuza düĢən hündürlük 

h = 12 -dir. Birinci tənliyi (x + y) 
2
 = (60-z) 

2
, 

ikinci və üçüncü tənliyi isə (x+y)
2
=z

2
+24z kimi 

yaza bilərik. Beləliklə, (60-z)
2
=z

2
+24z   

144z=60
2
  z=25 nəticəsi alınır. 

Bu zaman  sistem tənliyi meydana 

çıxacaqdır. Bu tənliyin kökləri 15 və 20 olduğu-

nu nəzərə alsaq, sistem tənliyimizin kökləri, 

(15,20,25) və (20,15,25) olacaqdır. 

2) Məsələnin Ģərtində a, b, c ədədlərinin 

müsbət və ya mənfi olduğu haqqında danıĢılmır. 

Sistemin üçüncü tənliyindən iki naməlumun 

mənfi olacağını fərz etsək, 

z> 0. Sonra x <0 və y <0. x + y = 35 bəra-

bərliyini nəzərə alsaq, deməli x, y müsbət ədəd-

lərdir. Beləliklə, cavablar (15, 20, 25) və (20, 

15, 25) kimi olacaqdır [4], [5]. 

Triqonometrik məsələləri həll edilməsi 

TapĢırıq 3: 

Həll edin: arctg2+arctg3+arctg1 
 

 
 

Şəkil 3. Düzbucaqlı üçbucaqda iti bucağın  

tangensi tərifindən istifadə edək: 

 

arctg3 =  AСM, arctg2=  BCN 

Bu zaman arctg1=  ВАС bərabərliyi 

doğru olacaqdır, belə ki, ВСА düzbucaqlı, bə-

rabəryanlı ABC üçbucağının iti bucağıdır(B bu-

cağı düzbucaqdır). Pifaqor teoreminə əsasən 

BC=AB=√5, AC=√10. Əks Pifaqor teoreminə 

əsasən isə АC
2
 = АB

2
+ВС

2
 , yəni 10=5+5, bu-

nunla da  СВА = 90°,  ВСА = 45° nəticəsi 

ortaya çıxır. Beləliklə, arctg2+arctg3+arctg1= 

 ВCN+  ACM+  BCA=  MCN=180
0
 = π. 

4. Bərabərsizliyin həll edilməsi 

TapĢırıq 4. Bərabərsizliyi həll edin. 

 

 
 

Şəkil 4. Məsələnin şərti üzrə 

 

VerilmiĢ məsələnin daha asan həll 

edilməsi üçün onu təsvir edək (Ģəkil 4). AD=a, 

BD=b, CD= , OC=  Ģərtləri məlumdur. 

OCD və CDE düzbucaqlı üçbucaqlarına əsasən 

aĢağıdakı nəticə alınır: 
 

 
 

ġəkildən aydın olur ki, CE<CD<CO. Be-

ləliklə, bərabərsizliyin həlli a=b halında müm-

kündür [6]. 
Problemin elmi yeniliyi. Pifaqor teoreminin 

tətbiqinin öyrənilməsi istər orta məktəb, istərsə də 

ali təhsil müəssisələrində böyük əhəmiyyətə malik-

dir. Bu teorem məktəblilərin və tələbələrin riyazi 

təhsili və düĢüncə tərzi üçün yaxĢı bir nümunədir. 

Burada istər teoremin özünün, istərsə də onun tətbiq 

məsələlərinin isbat üsulları qeyri məhdud çərçivəyə 

malikdir. Bu teoremi müxtəlif yollarla sübut etmək 

çox yaxĢı cəbri-həndəsi təlimlər silsiləsindəndir. 

Beləliklə, biz bu məqalədə, düzbucaqlı üçbu-

caq üçün bilinən həndəsənin ən vacib teoremlərin-

dən biri ilə tanıĢ olduq. Qədim dövrlərdən bəri Pifa-

qor teoremi özünün sadəliyi və çoxfunksiyalılığı ilə 

riyaziyyat elminin diqqətindədir. 

Məqalədə qısaca onun sübutunu nəzərdən ke-

çirdərək, cəbri məsələlərdə müxtəlif aspektlər üzrə 

istifadəsinə nəzər salmıĢ olduq. 

Pifaqor teoreminin hər kəsin yaddaĢında ol-

ması onun rolunu daha da artırır. Demək olar ki, təh-

sili inkiĢaf etmiĢ hər bir ölkədə bu teoremi tanıma-

yan adam tapmaq çətindir. 

Sübut olunmuĢdur ki, təhsildə nə qədər sadə 

və hər kəs tərəfindən tanınan anlayıĢlardan istifadə 

olunsa, onun qavranması daha asan və daha çox in-

san tərəfindən mümkün olacaqdır. 

Problemin praktik əhəmiyyəti. Həqiqətən, 

Pifaqor teoremi sadədir, lakin aydın deyil. Ġki zid-

diyyətli prinsipin birləĢməsi ona xüsusi cazibədar 

qüvvə verir, onu gözəl edir. Ancaq əlavə olaraq, Pi-

faqor teoremi böyük əhəmiyyət kəsb edir: həndəsə-

nin bir çox sahələrində tətbiq olunur və bu teoremin 

təxminən 500 fərqli isbatının (həndəsi, cəbr, mexani-

ki və s.) mövcudluğu praktikliyinə dəlalət edir. 

Problemin aktuallığı və yeniliyi. Pifaqor teo-

remini bilməklə, fərqli məsələlər üzrə yeni tətbiq və 



Pifaqor teoreminin isbatı və onun müxtəlif cəbri məsələlərin həllində tətbiq edilməsi 

121 Azərbaycan Respublikasının Təhsil Ġnstitutunun Elmi əsərləri, Cild 88, №6, 2021 

isbat üsullarını tapa bilərsiniz. Müasir dövrün riya-

ziyyat elminin əldə etdiyi bir çox nailiyyətlərin bu 

teoremə əsaslanması, onun həll olunmamıĢ qalan nə-

zəriyyələrə də təsir göstərə biləcəyini sübut edir. 
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